1%¢ S4 Devoir de contrble n°6
Lundi 18 février 2008.

Exercicel

Le plan est muni d’un repére orthonormal diréot;i : j) .

1) A a pour coordonnées cartésienti€8; 1) . Quelles sont ses coordonnées polaires ?

. . . 2n 2n , .
2) B a pour coordonnées carte&enr(emg ,COST | . Quelles sont ses coordonnées polaires ?

. . T , , .
3) C a pour coordonnées polalrés@ ;Z) . Quelles sont ses coordonnées cartésiennes ?

4)D a pour coordonnées polaires 0) tel quel<r <2 et —% <0< %

Représenter sur un dessin I'ensemble de tous ilets povérifiant cela.

Exercice 2

x est un réel quelconque. Ecrire le plus simplerpessible:

1 sin(£+x)—sin(ﬂ—x) 2 cosx+cos(x+2—”)+cos(x+4—")
) 3 3 ) 3 3
Exercice3

Sur le graphique ci-dessous sont tracées :
e La droite(D) d'équationy = x.
_ 4x*—3x+5
~ 5x
Ce graphique représente une s(m,é définie paru,= 1C et la relation de récurrencs,,, , = f (Un)-
Le bL(Jt (?e I'exercice est de construire graphiqueneans effectuer de calcul), les termes succdssdette
suite(u,).

e La courbg(C) représentant la fonctidrdéfinie surl0 ; + | par : f (x)

1) Placery, sur l'axe des abscisseslgtsur les axes des abscisses et des ordonnées.

2) Construire a l'aide de ce méme procédé graphigué, et U, en placant ces nombres sur les axe des
abscisses et des ordonnées.

3) Que peut-on conjecturer sur le sens de variakidml,) ?

4) Lorsquen augmente, il semblerait qug se rapproche de plus en plus d’'un nombre. Lequel ?
Déterminer la valeur exacte de ce nombre.
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Exercice4

. , L, T LI T - TU
: J_m T S— etSin——
1) En utilisant Iegallte.12 3 4 calculer les valeurs exactes de 12 et 12

- . T T T T
14 Ar— =2 X — S— SN —
2) En utilisant Iegallte.6 12 calculer les valeurs exactes de 12 et 12°

3) Bien que les écritures obtenues p@@ﬁ%
T

méme nombrel.a vérification analogue pougin 12 n’'est pas demandée.

soient différentes au 1) et au 2), montrer qustdeen le

Exerciceb5

. . , 1 :
x est un réel appartenant a I'mterv%k% ; 77[ tel quesin x= 3 Calculer la valeur exacte d@ (2 x).

Exercice 6

Les suitelu,), (Vv,] et(w,) sont définies pour tout entier natungbar les égalités:

3v, 4 "
u,=1-3n vn+l:7avecvo=§ Wn:?
1) Compiléter le tableau:
n 0 1 2 3 4
un
Vn
W

2) Démontrer que la suitel,) est strictement décroissante et que la séu'ht)eest strictement croissante.
3) On se propose de démontrer que la $uit¢ est strictement décroissante a partir du narg.

-n*+2n+1
a) Montrer que, pour touteIN, on a:wn+1—wn:T

b) Etudier le signe de-n?+2n+1.

¢) Conclure que, pour tout entiae=3, on a:W,, ,<W,.

Exercice 7
Le plan est muni d'un repére orthonormal dirgdt i ; j) . On peut faire un dessin ..
1) Le pointA a pour coordonnées cartésients- 1) et I'on notex l'angle polairdi; OA).
Calculercos x etsin «.
2) Le pointB a pour abscisse 2, pour rayon polaire\/5 et pour angle polairg avecO < < %
Calculercos B8 etsinB.

3) Calculercos (B — «) etsin (8 —«).

—_—

4) Exprimer I'angléOA ; OB) en fonction dex et . Conclure quetOA; OB :%.
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