1%¢ S4 Devoir de contrble n°7
Mercredi 26 Mars 2008.

Exercicel

Dans le tableau ci-dessous, il n'y a que des saiitésnétiques ou des suites géométriques.

Complétez les cases vides. Aucune justificatiostmemandée.

1°"terme| 2°™terme| 3*™terme| Terme générai Formule de : Arithmétique ou
. Raison o
Uy U u, u, récurrence géomeétrique
11 U, ,=u,+5
10 8 6
u,=3x2"
2 0,1 géométrique
6 un+ 1 = 3 un
10 -1 arithmétique
u=2n-1
27 9 3
Exercice 2

1) (u,) est une suite arithmétique telle que=5 et u,;=8. Calculeru,,.

2) [V, est une suite géométrique telle que=4 et vy=—10€. Calculerv,,.

Exercice3

(a,] est la suite des nombres entiers naturels impairs.
(b,) est la suite des entiers naturels multiples de 3.
(c,) est la suite des puissances de 2 dont les exgosamttles entiers naturels.

1) Complétez les phrases:

« La suite| an) est UNe SUItE .....oevvvvvveeiiiiieees denpier termed, = ...... et de raison ............
o La suite(b,) est une Suite ........oveeveveeerernnn. denpier termed, = ... et de raison ...........
o La suite(C,) est une SUIte .......coeveveveeererenne., denpier termeCo= ...... et de raison ............

2) Pour les trois suitd®.,), (b,) et(c,) définies ci-dessus,

a) Donner les formules de récurrence reliapt, aa, ,b,., ab, etc,,,ac,.

b) Donner les formules exprimaat, , b,etc,en fonction deheN.

3) (A,) est la somme dés + 1) premiers termes de la sui@,), c'est a dire:

k=n k=n k=n
Pour toutn€IN, on a: A, = Z a,. On définit de mémeB, = Z b etC = Z Cy
k=0 k=0 k=0

a) CalculerA,,=1+3+5+7+9+......- + 95+ 97+98,
b) DéterminemeN tel queB,=397¢,

c) Démontrer que, pour tomeN, on a:c,,,—C =1.
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Exercice4
Le plan est muni du repére orthonormal difext 7 ; ).
T

6

1) Déterminer les coordonnées cartésienned é&B dans le repere0 ;i ; j).
En déduire la valeur du produit scalair@A-OB.

). B est le point de coordonnées polai(és E).

A est le point de coordonnées polai(és 7

2) A l'aide de la propriété de Chasles, trouver ésume principale de I'angl®A ; OB).
En utilisant I'angle précédent, donner une deuxiérpeession du produit scalai@A- OB.

3) En déduire la valeur exacte d@OS%

Exercice5
Le plan est muni du repére orthonormal dif€xt 7 ; j).

Pour touty e R* " etx € |0 %[ on définit:

e le point A de coordonnées polaires; «).
e le cercle€’ de centreQ et de rayorr.

e la droite¥ tangente &'en A.
e le point M d'intersection d&/ avec l'axgO ; ).

En calculant le produit scalai®A-AM , montrer que l'ordonnég,, de M est: y,, :ﬁ.
Exercice 6
ABCEL est un rectangle € est tel queﬁz% AD. On sait queAB=3a et AD=5a ol aeR"".

1) Exprimer en fonction du réel les produits scalaire€A- ED , AB-EC et EA-EC.
En déduire queEB- EC=3a>.
2) On noteBEC = «. Exprimer EB- EC en fonction dea et dex.
En déduire une approximation dea 1 degré pres.
3) Retrouver le résultat de la question précédemigtigsant le théoreme d'Al-Kashi dans le triangEC.

Exercice7

r et d désignent deux nombres réels strictement posiisqued > r .
€ est le cercle de cent® et de rayornr et M est un point du plan tel queM = d.
9 une droite passant ps et sécante avé€ en deux pointa et B.

A" est le point symétrique d& par rapport ®.
1) Montrer que:MA-MA" = MA- MB.

2) Utiliser le pointO pour décomposeMA-MA" afin d'exprimer ce produit scalaire en fonctiors de

distancedd et der seulement.
En déduire que, pour tout poit du plan, le produit scalairelA-MB ne dépend que det der.

Exercice8

A et B étant deux points, on ndtéle cercle de diametféB] .
D et E sont deux points du cerctétels que les droitg\D) et (BE) soient sécantes en un point
Démontrer que AD- AF + BE- BF = AB?
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