1%¢ S4 Devoir de contrble n°9
Mercredi 4 Juin 2008.

Exercicel
3

f est la fonction définie pour tost€ R —{—1; 1} par: f (x)= 1 X v

La courbe€ est la représentation graphique fddans le repérg ; 7 ; ).
1) Vérifier que f est une fonction impaire.
2) Déterminer la limite de€f en+oo.

3) Déterminer la limite def en 1 ( & gauche et a droite). Que peut-on en dedaur la courb&’ ?
4) Déduire des trois questions précédentes lessbntief en —« et en—1 a gauche et a droite.

5) Vérifier que, pour touk #—1 etx#1, ona:f (x)=—x+ T

En déduire que la droité d’equationy = — x est asymptote obliquet@en —oo et eny .

6) M est un point d& et N un point de de méme abscissedifférente de—1 et de 1.
a) Quelle est l'ordonnég(x) de NM dans la bas§ : )2
b) Etudier le signe dg (x).
c¢) En déduire la position relative de la dréitest de la courb®’.

x2(3—x?

] (1=

8) Etudier le signe de cette dérivée et conclurdgtableau des variations de

7) Démontrer que, pour toxt=—1 etx#1,ona:f ' (x]=

Exercice 2

Sans justification, entourer la réponse exacte.
Ne pas répondre au hasard : deux erreurs annulerréponse exacte.

Toute suite strictement décroissante est majorésquapremier terme. VRAI FAUX
La suite(U ] de terme générdl ,=sin(n| est périodique. VRAI FAUX
Toute suite convergente est bornée. VRAI FAUX
La suite(U,) de terme générdl ,=(—1" a deux limites =1 et 1. VRAI FAUX
Il existe neN tel que, pour tout entigp > n, on ait:0 <%< 101100. VRAI FAUX

Exercice3

Cocher la bonne réponse. Aucune justification mlestandée.

Les réponses fausses ne sont pas pénaliséesijlsaafusieurs réponses dans une méme colonne.

sinn | op| o n

sinn | 1,0000:." | (—0,9" | 0,9999¢
n n+1

2n+l
el

converge vers Q

converge vers 1

diverge vers+ o

diverge vers—o

n'a pas de limite
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Exercice4
u
La suite(u,) est définie sulN par:u,,,= ?n-f- 1. Son premier terme est=4.

1) Calculeru, et U,.
2) Vérifier que la suitéu,) n'est ni arithmétique, ni géométrique.
3) Soit(V,] la suite définie pour tout€ N par :v,=u,—2.
Démontrer quéV,) est une suite géométrique dont on déterminer@isamq et de premier termg,.

4) Pour toutn€IN, exprimerV, en fonction den.

. 1
En déduire que, pour tomsIN, on a :u":2+F'

5) La suite(u,| est-elle convergente ? Si oui, préciser sa linditstifiez votre réponse.

Exercice5
. Le dessin ci-contre représente un trianggBC.
Les pointsD et E sont définis par :
" E
— 2 ~=_5==
D—3 B et CE—4CD.
o E

1) Déterminer des réels etb vérifiant : D est barycentre deg A, al;(B,b)].
2) Déterminer des réetset d vérifiant : E est barycentre dgC,c);(D,d)}.
3) En déduire des réels y et z vérifiant : E est barycentre dg A, x); (B, y);(C, z)].

Exercice 6

ABC est un triangle représenté a I'annexe 1. Les regslar ses cbtés sonAB=7, BC=6 et AC=5.
| est le barycentre déB,2);(C,1)}.

J est le barycentre déA, 3);(C, 2)}.

K est le barycentre deA, 3);(B, 4]} .

G est le barycentre ddA, 3);(B,4);(C,2)}.

1) En précisant la méthode utilisée, réaliser lastroition des point$, J et K sur la feuille annexe 1.
2) Démontrer que les droiteédl ), (BJ) et(CK) sont concourantes &B.
Exercice 7

ABCEL est un parallélogramme.
1) Montrer queD est le barycentre deA, 1);(B,—1);(C,1)}.

2) Déterminer 'ensemble de tous les poiktsde I'espace tels quel|MA— MB + MC|| = AD.

3) Déterminer I'ensemble de tous les poihtsle 'espace tels que|NA— NB+ NC|| = AN

Exercice8

ABCEL est un parallélogramme de cenfreet ABCDE est la pyramide de bageBCLC et de sommeE.
G est l'isobarycentre des cing poiAs B, C, D etE.
Cette configuration est illustrée a l'annexe 2.

1) Prouver qué- est l'isobarycentre de quatre poirtsB, C et D.

2) Démontrer queEé = % FE

3) | est le milieu de I'arét€D] et H le point défini pariH == 1G.

wlo

a) Démontrer quéd appartient au planABE).
b) Préciser la particularité deé dans le triangleABE.
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Annexe 1.

Annexe 2:
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