1%*ST Devoir & la maison n°15

Pour Lundi 21 Avril 1997

Activités préparatoires aux différents types detémde fonctions

I) Limite infinie en+o ;
ABC est un triangle rectangle en A tel que AB =t A€ =X ou X D] O;+oo[

Soit f la fonction définie su]r0;+oo[ par f(x) = BC.
1) Donner la formule de calcul de f(x).
2) TrouveraD] O;+oo[ tel que, si x > a, alors, f(x) > 1000.

3) Compléter la phrase : « Pour avoir f(x) £ 10 suffit que x soit plus grand que .........»..
4) Vérifier que, pour toutx>0,0na:BC>x.
5) L étant une distance quelconque, complétehtage :

« Quel que soit x > ........ ,ona:BC>L»x».

[1) Limite finie en+co:
On reprend les données diidxercice ou vous avez di remarquer que, pourezagand, on a: BE AC.

BC
Afin de préciser cela, étudions la fonction g tejle: g(x) =aC"
1) Expliquer pourquoi : AC<BC <AB + AC.

1
2) En déduire que0<g(x) —1<;.

3) TrouveraD] O;+oo[ tel que, pour tout ¥ a , on ait 0< g(x)-1< 10% .

4) b étant un réel strictement positif quelconaqumpléter la phrase :
« Pour avoiO< g(x)-1< b , il suffit que x soit plus grand que ....... P

[11)_Limite infinie en un point

Dans un repere orthonorm@D, I]) on prend A(1;1) B(x;0) . Pour toutD] 1;+oo[ , on construit C(0;y) tel
que A, B et C soient alignés. On définit ainsi tomection h par h(x) =y .

1) Déterminer la formule de calcul de y = h(x).
2) La fonction h n’étant pas définie en x = 1,serpropose de démontrer que h(x) peut devenir aussi
grand que 'on veut, a condition que x soit agses de 1.
a) TrouveraD] O;+oo[ tel que, sil<x<1+a,cestadiresi0<4dx a,
alors, h(x) > 1000.
b) b étant un réel quelconque strictement supééel, compléter la phrase :
« Pour avoir h(x) > b , il suffit que x soit sitaéune distance de 1 inférieure a .............. »

V) Limite finie en un point

Dans un repere orthonorm@D, I]) on construit la courbe (C) représentative deifection définie sur [0;2]
par ;x> x° . (D) est la droite d’équation x = 2 et A(1;1) .

Pourx D[ 0; 1[ D] 1 2], on appelle M le point de (C) d’abscisse x .

La droite (AM) coupe (D) en M’ . L'ordonnée y de BEfinit la fonction k par : k(x) =y .

1) Déterminer la formule de calcul de y = k(x).
2) La fonction k n’étant pas définie pour x = h,s® propose de démontrer que k(x) peut étre aussi
proche de 3 que I'on veut, pourvu que x soit agsezhe de 1.

a) TrouveraD] O;+oo[ tel que, s0<|x-1<a, alors on alk(x) -3 <10°.
b) b étant un réel quelconque strictement posiifnpléter la phrase :

« Pour avoir k(x) situé a une distance du nomhrééieure a b , il suffit que x soit situé a wlistance
de 1 inférieure a .............. » .



