1èreSsi    Devoir de contrôle n° 1

Jeudi 13 Octobre 2004.

I) Dans chacun des cas ci-dessous, en précisant son ensemble de définition , donner un exemple de fonction f pouvant convenir :


1) f est paire.

2) f est impaire.

3) f est périodique de période 2(.


4) f est bornée.


5) f est strictement décroissante sur ] 0 ; + ( [ et minorée.


6) f n’est pas monotone.
7) f est une fonction polynôme de degré 3.


8) f est strictement croissante sur (+ et strictement décroissante sur (( .


9) f est une fonction polynôme du second degré ayant pour racines : 0 ; 1.

II) Traduire par une expression mathématique, les deux phrases suivantes :


1) « X est l’opposé de l’inverse du carré de a ».


2) « Y est l’inverse du cube de la somme de a et de b ».

III) Sachant que: a([ 2 ; 3 ] , b([ 1 ; 5 ] , c([ (2 ; (1 ] et d([ (3 ; 2 ] , donner l'encadrement le plus précis possible pour les nombres:
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IV) Résoudre dans IR  les inéquations suivantes:


1) x2 ( 1
2) x3 ( x
3) x ( 
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5) 



Pour chaque inéquation, l'ensemble des solutions sera donné, si possible, sous la forme d'un intervalle ou d'une réunion d'intervalles.


V) 
1) Développer 
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 . En déduire une écriture simplifiée de 
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2) Prouver que: 
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VI) Soient les réels: 
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1) Montrer que y < 1 < x .

2) Lequel des deux nombres x ou y est le plus proche de 1 ? Justifier la réponse .


VII) Soit f la fonction définie sur ( par : f(x) = 2 ( x ( 1 ) 2 ( 3. On décompose f à l’aide de quatre fonctions a, b, c et d telles que f = d ( c ( b ( a de la façon suivante :
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1) Donner les formules de calcul de a(x), b(x), c(x) et d(x).


2) Indiquer le sens de variation des fonctions a, b, c et d . En déduire le sens de variation de f .


3) Montrer que f possède un minimum. Quel est-il ? Pour quelle valeur de x est-il atteint ?

VIII) Voici quatre tableaux de signes pouvant être associés à des expressions a(x), b(x), c(x) et d(x). 
Proposer pour a(x), b(x), c(x), et d(x) une expression pouvant convenir.
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