1èreS3    Devoir de contrôle n° 2

Jeudi 17 Novembre 2005.

I) Les graphiques de fonctions trinômes du second degré f définies sur ( par f(x) = ax2 + bx + c sont tracés ci-dessous. Sous chaque graphique, indiquer :



( Le signe de a : a < 0 ou a < 0.



( Le nombre de solutions de l’équation f(x) = 0 : 0, 1 ou 2.



( Le signe du discriminant ( : ( < 0 , ( = 0 ou ( > 0.
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II)
Dans cet exercice, des affirmations sont faites. Certaines sont exactes et d’autres sont fausses.

Pour chaque affirmation, indiquer si elle est vraie (V) ou fausse (F).

Aucune justification n’est demandée, mais ne répondez pas au hasard, car les erreurs seront pénalisées (2 erreurs neutralisent une bonne réponse).

1) f est une fonction trinôme du second degré telle que, pour tout x(( : f(x) = ax2 + bx + c.

( est le discriminant de f. Le tableau des variations de f est donné ci-dessous :




Affirmation 1 : L’équation f(x) = 0 possède 2 solutions ( et ( telles que : ( < 1 < (.

Affirmation 2 : ( > 0.

Affirmation 3 : ( = 4a.

Affirmation 4 : b > 0.

2) P est la parabole d’équation y = ( x2 + 2x + 8.

Affirmation 1 : P coupe l’axe des abscisses en A ( 4 ; 0 ).

Affirmation 2 : L’abscisse du sommet S de P est : 1.

Affirmation 3 : L’équation ( x2 + 2x + 8 = 0 a deux solutions de signes différents.

Affirmation 4 : L’inéquation ( x2 + 2x + 8 ( 0 a pour ensemble de solutions : [ (2 ; 4 ].

3) L'équation ax2 + bx + c = 0 possède deux solutions dans ( : ( ; (.

Affirmation 1 : a(2 + b( = a(2 + b(.

Affirmation 2 : L’équation équivaut à : ( x ( ( ) ( x ( ( ) = 0.

Affirmation 3 : (( = 
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Affirmation 4 : ( + ( = 
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4) f est la fonction polynôme de degré 4, définie sur ( par : f(x) = x4 ( 4x3 + 3x2 + 4x ( 4.

Affirmation 1 : 1 et (1 sont des racines de f(x).

Affirmation 2 : f(x) = ( x + 1 ) P(x) où P(x) est un polynôme de degré 3.

Affirmation 3 : f(x) = ( x2 ( 1 ) Q(x) où Q(x) est un polynôme de degré 2.

Affirmation 4 : L’équation f(x) = 0 possède 4 solutions.

III) 


1) f(x) = x2 + x + 1.

Écrire f(x) sous forme canonique. Résoudre l'équation f(x) = 0. Résoudre l'inéquation f(x) > 0.


2) f(x) = (2x2 + 12x ( 18.

Résoudre l'inéquation f(x) < 0.


3) f(x) = (5x2 + 8x ( 3.

Factoriser f(x) sous forme d'un produit de facteurs du premier degré.

Résoudre l'équation f(x) = 0. Résoudre l'inéquation f(x) > 0.

IV) Résoudre dans ( les équations suivantes :


1) x2 + x ( 1 = 0.


2) x4 + x2 ( 72 = 0.


3) x (2
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V) Soit l’équation (E) du second degré d’inconnue réelle x:  (E) :  x2 + ( x ( ( ( 0 .

Déterminer les nombres réels ( tels que:


1) L’équation (E) possède une solution unique. Quelle est cette solution?


2) L’équation (E) ne possède pas de solution .


3) L’équation (E) possède x = 1 pour solution . Quelle est alors l’autre solution?

VI) On donne le polynôme P(x) = x3 ( 2x2 ( 19x + 20.

Sachant que P(x) possède une racine entière évidente, écrire P(x) sous la forme d’un produit de trois facteurs du premier degré.

VII) La parabole P d’équation y = ax2 + bx + c passe par les trois points :


A (1 ; 2)
;
B ( (1 ; 6 ) 
et
C ( 2 ; 9 ).

Déterminer les réel a, b et c pour que cela soit réalisé.

VIII)


1) Déterminer tous les couples ( x ; y ) de réels tels que :
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2) ABC est un triangle rectangle en A. Son aire est 84 cm2 et son hypoténuse 25 cm.

Déterminer les mesures a et b (en cm) des deux côtés de l’angle droit ( on suppose que a < b ).

On pourra utiliser les résultats de la question 1).

IX) Résoudre dans ( les inéquations suivantes :


1) 
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 est un système où le couple ( x ; y ) est inconnu et s est un réel non précisé.

Affirmation 1 : Lorsque s = 2, le système possède une solution unique.

Affirmation 2 : Si le système n’a pas de solution, alors s < 2.

Affirmation 3 : Si s < (2, alors le système possède 4 solutions.

Affirmation 4 : Si s > 2, alors le système possède 2 solutions.

VI) En justifiant votre réponse, pour chacun des cas suivants, fabriquer une inéquation du second degré d'inconnue x((, telle que:


1) L'ensemble de ses solutions soit l'intervalle [ 1 ; 2 ].


2) L'inéquation n'ait pas de solution dans (.


3) L'inéquation ait pour solution unique x ( 3.



















Signe de a :


Nombre de solutions de f(x) = 0 :


Signe de ( :





Signe de a :


Nombre de solutions de f(x) = 0 :


Signe de ( :





Signe de a :


Nombre de solutions de f(x) = 0 :


Signe de ( :





Signe de a :


Nombre de solutions de f(x) = 0 :


Signe de ( :





Signe de a :


Nombre de solutions de f(x) = 0 :


Signe de ( :





Signe de a :


Nombre de solutions de f(x) = 0 :


Signe de ( :























_1192798801.unknown

_1193406567.unknown

_1193406619.unknown

_1192798825.unknown

_1192800237.unknown

_1192613918.unknown

_1192798223.unknown

_1192798740.unknown

_975008848

