1èreS3    Devoir de contrôle n° 1

Mercredi 5 Octobre 2005.
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I) Voici la représentation graphique d’une fonction f définie sur l'intervalle I = [ ( 8 ; 8 ]:

Sans justifier vos réponses, par simple lecture graphique, compléter les phrases suivantes:


Le maximum de f sur I est ………Il est atteint pour :............................................


Le minimum de f sur I est ………Il est atteint pour :……………………………


L'image de 1 est ..............................................................


Les antécédents de (1 sont ...............................................


La fonction f est strictement croissante sur ...............................................................


La fonction f est strictement décroissante sur ............................................................


La fonction f est constante sur ....................................................................................


La fonction f est(elle monotone sur I ?..…...... Pourquoi ?..........................................

………................................................................................................................................................


f(x) < (1 lorsque ...............................................................................................................


f(x) ( 0 lorsque .......................................................................................................….......


Lorsque x([ 0 ; 7 ] , on a: f(x)( .......................................................................................


f(x)(] (1 ; 0 ] lorsque x( ...................................................................................................


Le tableau des variations de la fonction f est:

	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	


II) Voici le tableau des variations d'une fonction f:

	x
	0
	3
	5
	7
	10
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f(x)
	2
	
	10
	
	7

	
	
	0
	
	4
	



Comparer les nombres suivants en justifiant vos réponses:


1) f(1) et f(2)

2) f(8) et f(9)

3) f(1) et f(6)

4) f(4) et f(6)

III) 
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Dans le repère orthonormal ci-contre, tracer les droites:

D1 passant par O et de coefficient directeur: 0,5.

D2 passant par A et de coefficient directeur: 2..

D3 passant par B et de coefficient directeur: (3.

D4 passant par A et de coefficient directeur: 0.

IV) 

La ligne polygonale ABCD est la représentation graphique d'une fonction f.

1) Quel est l'ensemble de définition de f ?

2) En expliquant votre méthode, donner la formule de calcul de f(x) lorsque:


a) x([ 0 ; 3 ]


b) x([ 3 ; 4 ]


c) x([ 4 ; 6 ]

V) Voici une partie du tableau des variations d'une fonction f définie sur l'intervalle [ (10 ; 10 ]:

	x
	-10
	0
	2
	3
	7
	10

	f(x)
	
	
	-1
	4
	3
	5


Sachant que la fonction f est impaire, compléter le tableau ci-dessus.

VI) Dans chacun des cas ci-dessous, en précisant son ensemble de définition , donner un exemple de fonction f pouvant convenir :


1) f est paire.


2) f est impaire.


3) f est périodique de période 2(.


4) f est bornée.


5) f est strictement décroissante sur ] 0 ; + ( [ et minorée.


6) f est strictement croissante sur (+ et strictement décroissante sur (( .
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VII) Les graphiques de la fonction f : x
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x2 et de la fonction g :x
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 sont donnés ci-dessous:
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Résoudre dans ( les inéquations suivantes:

Inéquation A :
 1 < x2 ( 5

Inéquation B :
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en utilisant les deux procédés suivants:


1) Par lecture graphique en marquant en couleur les parties utiles concernées.


2) Par un raisonnement utilisant les sens de variation de ces fonctions.

VIII) 

1) Écrire 
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sous la forme sous la forme 
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 où a et b sont des entiers relatifs

2) En déduire une expression simplifiée de 
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IX) Soit f la fonction définie sur ( par f(x) = x2 ( 2x + 3.

On étudie les variations de la fonction f en utilisant deux méthodes différentes.

Méthode n° 1 :

On décompose f à l’aide de trois fonctions u, v et w telles que f = w ( v ( u de la façon suivante :
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1) Donner les formules de calcul de u(x), v(x) et w(x).

2) Indiquer le sens de variation des fonctions u, v et w.

3) En déduire le sens de variation de f .

4) Montrer que f possède un minimum sur (. Quel est-il ? Pour quelle valeur de x est-il atteint ?

Méthode n° 2 :

1) Montrer que, pour tout a(( et pour tout b((, on a: f(b) ( f(a) = ( b ( a ) ( a + b ( 2 ).
2) En utilisant la factorisation précédente, montrer que:


Si a < b ( 1  alors f(a) > f(b)


Si 1 ( a < b  alors f(a) < f(b)

3) En déduire le sens de variation de f .

Étude graphique :

Dans un repère orthonormal 

, on appelle C1 la représentation graphique de f et C2 la représentation graphique de v.

En précisant votre méthode, déterminer le vecteur 
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 de la translation qui transforme C2 en C1 .
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