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Soit f la fonction définie sur Df = IR -{-1;1} par : � INCORPORER Equation.2  ��� .�Soit (C) la représentation graphique de f dans le repère orthogonal � INCORPORER Equation.2  ��� :��





	1) Calculer f(x) + f((x) . En déduire que le point I (0;3) est centre de symétrie de la courbe (C) .�	2)	a) Déterminer les limites de f en ( ( et en 1 (à gauche et à droite) .�		b) A l'aide de la symétrie, donner les limites de f en ( ( et en (1.�	3) 	a) Montrer que pour tout � INCORPORER Equation.2  ��� , on a : � INCORPORER Equation.2  ��� .�		b) Etudier les variations de f  (Signe de la dérivée, extrema relatifs)�	Résumer les résultats obtenus dans un tableau de variations.�	4) Afin de prouver que l'équation f(x)(4 possède une solution unique dans IR   :�		a) Prouver que l'équation f(x)(4 possède une solution unique (([0;0,8].�		b) Montrer que l'équation f(x)(4 ne peut avoir de solution dans les autres intervalles:�	] (( ; (1 [  ,  ] (1 ; 0 [  ,  ] 0,8 ; 1 [  ,  ] 1 ; (( [   .�		c) Donner une approximation de ( à 10-3 près.�	5) Discuter graphiquement, selon les valeurs du nombre réel a, le nombre de solutions de l'équa�tion: f(x)(a.�	6) On pose : � INCORPORER Equation.2  ���.�		a) Déterminer la limite de ( en (( et, par symétrie, en (( .�		b) En déduire que la droite (D) d'équation y ( (x(3 est une droite asymptote à (C) .�	7) Soit M((D) et N((C) de même abscisse x(Df .�		a) Vérifier que : � INCORPORER Equation.2  ��� .�		b) En déduire, en fonction de x, la position relative de (C) et (D).�		c) Exprimer la distance MN en fonction de x. .�	8) Discuter graphiquement, selon les valeurs du nombre réel b, le nombre de solutions de l'équa�tion: f(x)(bx+3.�	9) Soit A (1;2) . En déterminant les abscisses des points de contact, démontrer qu'il existe quatre droi�tes tangentes à (C) et parallèles à la droite (OA).��SUPPLEMENT______________________�	 On pose :�� INCORPORER Equation.2  ���  ,  � INCORPORER Equation.2  ���  ,  � INCORPORER Equation.2  ���  et  � INCORPORER Equation.2  ����		a) Démontrer que f réalise une bijection de I sur J.�		b) En déduire que, pour tout a(L , l'équation f(x) = a ne possède qu'une seule solution dans l'intervalle ](1;1[ .�		c) En utilisant les variations de f, montrer que, pour tout a(L , l'équation f(x) = a ne peut pas avoir de solution dans l'intervalle ]((;(1[ , ni dans l'intervalle ]1;(([ .�		d) Conclure que, pour tout a(L , l'équation f(x) = a possède une solution unique b(K.�


