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Problème:�	ABC est un triangle quelconque. On définit les deux points D et E par:� INCORPORER Equation.2  ��� et � INCORPORER Equation.2  ���.�


	1) Montrer que les deux égalité vectorielles ci-dessus définissent une homothétie transformant B en D et C en E. Quel est son centre? Quel est son rapport?��	2) Quelle est l'image du point D par la projection de (AB) sur (AC) parallèlement à (BC)? Justifiez votre réponse.��	3) (BE) et (CD) sont sécantes en un point F. Montrer que F est le centre d'une homothétie transformant B en E et C en D. Quel est son rapport?��	4) I est le milieu de [BC] et J est le milieu de [ED].�		a) Montrer qu'il existe a(IR  tel que: � INCORPORER Equation.2  ���.�		b) Montrer qu'il existe b(IR  tel que: � INCORPORER Equation.2  ���.��		c) Conclure que A, F, I et J sont alignés.��	5) Prouver que le point A est le milieu de [FJ].��	6) (CJ) et (AB) sont sécantes en un point G. (EI) et (AB) sont sécantes en un point H.�	Montrer que G est le centre d'une homothétie transformant B en D et C en J. Quel est son rapport?�	Montrer que H est le centre d'une homothétie transformant B en D et I en E. Quel est son rapport?��	7) Déterminer a(IR  tel que: � INCORPORER Equation.2  ���. En déduire que A n'est pas le milieu de [GH].�





Généralisation du problème:��	ABC est encore un triangle quelconque, mais on suppose ici que les deux points D et E sont définis par les égalités vectorielles: � INCORPORER Equation.2  ��� et � INCORPORER Equation.2  ��� où k est un nombre réel quelconque différent de 0, de 1, de � INCORPORER Equation.2  ��� et de 2. On construit de la même façon que pour k = (3 les points F, I, J, G et H.�	1) Dire pourquoi les valeurs k = 0, k = 1, k ( (1, k = � INCORPORER Equation.2  ��� et k = 2 ont été exclues pour cette construction.��	2) Que devient le rapport de l'homothétie de centre G transformant B en D et C en J?�	    Que devient le rapport de l'homothétie de centre H transformant B en D et I en E?��	3) Déterminer, en fonction du nombre réel k, les réels m et n tel que: � INCORPORER Equation.2  ��� et � INCORPORER Equation.2  ���.�		En déduire la valeur de k pour laquelle A est le milieu de 
