


TS3   Devoir à la maison n° 5




           Pour Lundi 4 Février 2002

I) f est la fonction définie sur ] 0 ; + ( [ par: 
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1) Expliquer pourquoi f est définie et dérivable sur ] 0 ; + ( [ .

2) Calculer f ((x). En déduire le sens de variation de f sur ] 0 ; + ( [ .

3) Calculer les limites de f en 0 et en + ( .

4) Donner le tableau des variations de f. En déduire le signe de f(x).

II) g est la fonction définie sur ] 0 ; + ( [ par: 
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u est la fonction définie sur [ 0 ; + ( [ par: 
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On note (C) la représentation graphique de la fonction u dans un repère orthogonal 
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1) Démontrer que u n'est pas dérivable en 0 (à droite).

    En déduire la particularité de la demi tangente à (C) en O.

2) Pour tout x(] 0 ; + ( [ , calculer g ((x). En déduire le sens de variation de g sur ] 0 ; + ( [ .

3) Vérifier que 
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 où h et k sont les fonctions définies sur ] 0 ; + ( [ par:
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et
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En déduire les limites de g en 0 et en + ( .


La courbe (C) a-t-elle des asymptotes ? Préciser en justifiant.

4) Donner le tableau des variations de la fonction g . En expliquant ce qui est conservé et ce qui est modifié, en déduire le tableau des variations de la fonction u .

5) Tracer la courbe (C) dans le repère
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. Prendre comme unités: 4 cm en abscisses et  10 cm en ordonnées


5) 
a)Expliquer pourquoi la fonction f admet des primitives sur ] 0 ; + ( [ .


b) F est la primitive de f qui s’annule pour x = 1. Déterminer F(x) en fonction de x.


III) (Un ) est la suite numérique définie sur (* par: 
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1) Vérifier que: ln(Un ) = g(n) .

2) Montrer que la suite (Un ) est croissante.

3) La suite (Un ) est-elle convergente ? Si oui, préciser sa limite.


4) En utilisant votre calculatrice et en précisant votre démarche, déterminer le plus petit entier naturel n tel que: e ( Un ( 10(3 .
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