TS3   Devoir de contrôle n°1

Vendredi 11 Octobre 2002

I) On note 
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1) Ecrire ces nombres rationnels sous forme de fractions irréductibles.


2) A l'aide des calculs ci-dessus, conjecturer une formule simple pour la somme:
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3) Démontrez la validité de votre formule de simplification de l'écriture de Sn pour tout n((* .

II) On considère la suite (Un) définie par son 1er terme U0 = 2 et la relation de récurrence: 
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1) Montrer que (Un) est majorée par 6.


2) Montrer que (Un) est croissante.


3) En déduire que (Un) est convergente.


4) On note ( la limite de la suite (Un). Montrer que ( est solution de l'équation: 
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En déduire la valeur de la limite ( de la suite (Un).


5) A l'aide d'un graphique utilisant les droites d'équation 
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 et y = x , faire apparaître la mé​thode de construction des premiers termes de la suite (Un).


4) Déterminer le réel ( tel que la suite (Vn) définie sur ( par: Vn = Un ( ( soit géométrique.

En déduire l'expression de Un en fonction de n. Retrouver alors la valeur de ( .

III) Soient 2 suites (Un) et (Vn) telles que, pour tout n(( : Vn = Un+1 ( Un .

1) Que peut-on dire de la suite (Vn) lorsque la suite (Un) est arithmétique ?

2) On suppose dans cette question que la suite (Un) vérifie, pour tout n((, la formule de récurrence:



Un+1 = a Un + b où a et b sont 2 réels tels que a ( 0.



Démontrer que la suite (Vn) est géométrique.


3) On suppose dans cette question que la suite (Un) vérifie, pour tout n((, la formule de récurrence:



Un+1 = a Un + bn  où a et b sont 2 réels tels que a ( 0.



Trouver la formule de récurrence reliant Vn+1 à Vn , pour tout n((.
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