TS3   Devoir de contrôle n° 7

Vendredi 4 Avril 2003

I) En précisant les formules utilisées, déterminer une primitive pour chacune des fonctions suivantes:
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 INCORPORER Equation.2  
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II) Calculer les intégrales:
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III) Le graphique ci-dessous, représente dans un repère orthogonal, les graphique Cf et Cg des fonctions f et g définies sur ( par: f(x) = (x2 + 4x ( 2 et g(x) = (x + 2. La surface S noircie sur le dessin est située entre les 2 courbes Cf et Cg .


En justifiant votre démarche, calculer l'aire A de S en unités d'aires, puis l'aire A' de S en cm2 .
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IV) Pour tout n ( ( , on pose: 
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1) Calculer I1.


2) Calculer I0 + I1 . En déduire I0 .
V) On définit sur ] 0 ; + ( [ les fonctions f et g par les intégrales suivantes que l'on ne cherchera pas à calculer:
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1) Montrer que, pour tout x ( ] 0 ; + ( [ , on a : f(x) = g(x) + ln x .


2) Après avoir vérifié que, pour tout t > 0, on a: et ( 1 > 0 , déduire que:



Si x > 1 , alors: f(x) > ln x



Si 0 < x < 1 , alors: f(x) < ln x


3) En déduire la limite de f en 0 et en + ( .

VI) Soit f la fonction définie sur ( par: f(x) = 
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Soit F la fonction définie sur ( par: F(x) = 
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. On ne cherchera pas à calculer cette intégrale.

1) Dire pourquoi F est dérivable sur ( et exprimer F'(x).


2) En déduire que F est strictement croissante sur ( .


3) Le graphique ci-dessous est celui de la fonction f.
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Utiliser ce graphique pour interpréter graphiquement F(x) lorsque x > 0, puis lorsque x < 0 .

VII) Soit la suite (un) définie pour tout n ( ( par: un = 
[image: image14.wmf]ò

-

1

0

x

n

dx

e

x



1) Prouver que, pour tout n ( ( , on a un ( 0 .


2) Démontrer que (un) est décroissante.


3) Démontrer que, pour tout n ( ( , et tout x ( [ 0 ; 1 ] , on a: xn e(1 ( xn e(x ( xn .

En déduire que, pour tout n ( ( , on a: 
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 , puis que la suite (un) est convergente.


4) Démontrer que, pour tout n ( ( , on a: un+1 = (n+1) un ( 
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