TSsi   Devoir de contrôle n°1

Lundi 6 Octobre 2003

VRAI ou  FAUX :
Répondre sur votre feuille en indiquant V ou F à côté du numéro de l’affirmation. Ne pas répondre au hasard, les réponses fausses seront pénalisées.

1) (Un) est une suite arithmétique de raison 3. Si U5 = 12 , alors U10 = 24 .

2) (Un) est une suite géométrique telle que : U1 = 2 et U2 = 4 . Alors, on a : U3 = 6 .

3) La suite (Un) définie sur ( par 
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 converge vers 1.

4) Si une suite est convergente, alors elle est bornée.

5) Si une suite est bornée, alors elle est convergente.

6) Si une suite est croissante et majorée, alors elle est convergente.

Exercice 1 :

Déterminer les limites des suites suivantes:
1) (Un) définie pour n ((* par : 
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2) (Vn) définie pour n ((* par : 
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Exercice 2 :

La suite (un) est définie sur ( par : u0 = 
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, et, pour tout n((, un+1 = un (2 ( un) .

1) Dans un repère orthonormal (unités graphiques 8 cm), tracer, sur l’intervalle [ 0 ; 2 ], la droite (d) d’équation y = x et la courbe (P) représentative de la fonction f définie sur [ 0 ; 2 ] par : f(x) = x ( 2 ( x ).

2) Utiliser (d) et (P) pour construire sur l’axe des abscisses les points A1 , A2 et A3 d’abscisses respectives u1 , u2 et u3 .

3) Quelles propriétés de la suite (un) cette construction permet-elle de conjecturer ?

Exercice 3 :
Les suites (an) et (bn) sont définies sur ( par : 
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1) Calculer a1 , b1 , a2 et b2 .

2) La suite (un) est définie sur ( par : un = an + bn . Démontrer que la suite (un) est constante.

3) La suite (vn) est définie sur ( par : vn = an ( bn .


a) Démontrer que la suite (vn) est une suite géométrique dont on donnera la raison et le premier terme v0 .


b) Exprimer vn en fonction de n .


c) Dire pourquoi (vn) est une suite convergente.

4) En déduire les expressions de an et bn en fonction de n .

5) Prouver que les suites( an) et (bn) sont deux suites adjacentes et donner leur limite commune.

Exercice 4 :
Les suites (un) et  (vn) sont définies sur (* par : 
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1) 
a) Expliquer pourquoi la suite (vn) est bien définie sur (* .


b) Montrer que, pour tout n((* , on a : 
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c) En déduire que la suite (vn) converge. Quelle est sa limite ?

2) Démontrer que, pour tout n((* , on a : 0,2 < vn ( 0,8

3) En déduire que, pour tout n((* , on a : 0,2 un < un+1 ( 0,8 un 

4) Montrer par récurrence que, pour tout n((* , on a : 
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En déduire que la suite (un) converge vers zéro.

5) Pour tout n((* , on note : Sn = u1 + u2 + u3 + …… + un .


a) Montrer que, pour tout n((* , on a : Sn ( 
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b) En déduire que : Sn ( 1 ( 
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c) Expliquer pourquoi la suite (Sn) est croissante.


d) En déduire que la suite (Sn) converge. Que peut-on dire de sa limite ?
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