TSsi   Devoir à la maison n°4

Pour Lundi 5 Janvier 2004

Partie A

On définit la fonction u sur (* par u (x) = 2x3 (1 + 2 ln ( x (.

1) Étudier les variations de la fonction u sur (* . Préciser la valeur de l'extremum relatif de u.

2) Étudier les limites de u en 0 et en + ( .

3) On considère l'équation u(x) = 0.


a) Démontrer qu'elle admet une solution unique ((
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 et en déduire qu'elle est la seule sur (* .

b) Donner un encadrement de ( par deux nombres rationnels de la forme 
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4) En déduire le signe de u(x) sur (* .

Partie B

On définit la fonction f sur (* par : 
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 . On appelle (C) la courbe représentative de f dans le plan muni d'un repère orthonormal 
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1) Étudier les limites de f en 0, en + ( et en ( ( .
2) Pour tout x réel non nul, déterminer le nombre dérivé f ((x) .
3) En utilisant les résultats déjà établis, donner les variations de la fonction f et le tableau des variations de f.

4)
a) Démontrer que 
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b) En utilisant l'encadrement de ( trouvé à la 3ème question de la partie A, prouver que : 1,6 < f(() < 2,1. La construction de (C) n'est pas demandée.
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