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I)  Soit g la fonction définie sur ( par: g(x) = x ( e(x. (C) est la représentation graphique de g dans un repère orthogonal � INCORPORER Equation.2  ���: Voir graphique joint. Soit I = [ 0 ; 1 ] .�	1) Etudier les variations de g. Les limites aux bornes ne sont pas demandées.�	2) Démontrer que l'équation g(x) = 0 a une solution unique ((I.�		Donner, en justifiant votre réponse, un encadrement de ( à 10(3 près.�	3) Démontrer que la droite (D) d’équation y = x est asymptote à (C) en +(.�	    Préciser la position relative de (C) et de (D).�	4) A tout nombre ((] ( ; +( [, on associe l’ensemble E(() des points du plan dont les coordonnées�( x ; y ) vérifient: ( ( x ( (  et  g(x) ( y ( x . On note A(() l’aire de E(() en unités d’aire.�		a) Colorier E(1) sur le graphique joint.�		b) Exprimer A(() en fonction de ( et (.�		c) Prouver que: � INCORPORER Equation.2  ����	5) Soit f la fonction définie sur ( par: � INCORPORER Equation.2  ���.�		a) Montrer que ( est solution de l’équation f(x) = x.�		b) Etudier les variations de f sur I. En déduire que, pour tout x(I, on a: f(x)(I.�	6)	a) Etudier les variations de f ’ sur I. En déduire que, pour tout x(I, on a: ( f ’(x) ( ( 0,4.�		b) A l’aide de l’inégalité des accroissements finis, montrer que, pour tout x(I, on a:�				( f (x) ( f (() ( ( 0,4 ( x ( ( (.�	7) Soit (un) , la suite définie sur ( par: � INCORPORER Equation.2  ���.�		a) Démontrer que, pour tout n((, on a: un (I.�		b) Montrer que, pour tout n((, on a: ( un+1 ( ( ( ( 0,4 ( un ( ( (.�		c) Par un raisonnement par récurrence, montrer que, pour tout n((, on a: ( un ( ( ( ( � INCORPORER Equation.2  ���.�		d) En déduire que la suite (un) converge vers (.�		e) Quelle est la plus petite valeur de n(( telle que � INCORPORER Equation.2  ��� ( 10(2 ? Justifiez votre réponse.�		    En déduire le nombre de termes de (un) à calculer pour être sûr d’obtenir, à l’aide du 5)c), une approximation décimale de ( au centième près.�	8) A l’aide de votre calculatrice, évaluer les termes u1 , u2 , u3 , u4 et u5 . Comparer ces résultats avec l’encadrement de ( obtenu à la question 2. Confronter cela au résultat obtenu au 5) e). Qu’en pensez-vous?��II)


